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L9 - 基础篇第 11 讲 - 抛物线背景下的图形问题 

例 1：如图，抛物线𝑦 = −𝑥2 + 2𝑥 + 3与𝑥轴交于𝐴, 𝐵两点，与𝑦轴交于点𝐶，𝑃是直线𝐵𝐶上方

的抛物线上动点。过𝑃做𝑃𝑄//𝑦轴，分别交直线𝐵𝐶和𝑥轴于点𝑄, 𝐸。 

（1）求𝑃𝑄的最大值； 

（2）作𝑃𝐺 ⊥ 𝐵𝐶于点𝐺，若𝐵𝑄 = 𝑄𝐺，求点𝑃的坐标。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 2：已知抛物线顶点𝐶(1,4)，交𝑥轴于点𝐴(3,0)，交𝑦轴于点𝐵，点𝑃是抛物线在第一象限内

的一个动点，连接𝑃𝐴, 𝑃𝐵。 

（1）求抛物线和直线𝐴𝐵的解析式； 

（2）求点𝑃的坐标，使△ 𝑃𝐴𝐵的面积是△ 𝐶𝐴𝐵面积的
9

8
倍； 

（3）求△ 𝑃𝐴𝐵面积的最大值。 
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例 3：抛物线𝑦 = −𝑥2 + 2𝑥 + 3，点𝐴(3,0)，𝑃是抛物线上一动点，𝑄是直线𝑥 = −3上一动点，

若△ 𝑃𝐴𝑄为等腰直角三角形，且𝑃为直角顶点，求点𝑃的横坐标。 
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L9 - 基础篇第 12 讲 - 图形的旋转 

例 1：下列生活现象中不是旋转的是（   ） 

A：手表上秒针的转动    B：电梯的运动  

C：吊扇的转动     D：风车的运动 

 

例 2：如图，正方形𝐴𝐵𝐶𝐷内有一点𝐸，连接𝐴𝐸, 𝐵𝐸，将△ 𝐴𝐵𝐸绕点𝐴逆时针旋转后得到△

𝐴𝐷𝐹，则： 

（1）点𝐸的对应点是______； 

（2）∠𝐴𝐵𝐸的对应角是______，线段𝐴𝐸的对应线段是______； 

（3）旋转中心是______，旋转角是______，旋转角度是______. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 3：如图，将△ 𝐴𝑂𝐵绕点𝑂逆时针旋转110∘得到△𝐷𝑂𝐸，若∠𝐴𝑂𝐵 = 30∘，求∠𝐵𝑂𝐷的度数。 

 
 

 

例 4：如图，△ 𝐴𝐵𝐶绕某点顺时针旋转一个角度后，得到△ 𝐴′𝐵′𝐶′，请给出求旋转中心𝑂的

方法。 
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例 5：如图，将长方形𝐴𝐵𝐶𝐷绕点𝐴顺时针旋转得到长方形𝐴′𝐵′𝐶′𝐷′，旋转角𝛼为一个锐角，

若∠1 = 110∘，求旋转角𝛼的度数。 

 
 

 

 

例 6：如图，矩形𝐴𝐵𝐶𝐷中，𝐴𝐵 = 8，𝐵𝐶 = 6，将矩形𝐴𝐵𝐶𝐷绕点𝐴逆时针旋转得到矩形

𝐴𝐸𝐹𝐺，𝐴𝐸, 𝐹𝐺分别交射线𝐶𝐷于点𝑃,𝐻，连接𝐴𝐻，已知𝑃是𝐶𝐻中点，求𝐷𝐻的长。 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 7：如图，在方格纸中作出△ 𝐴𝐵𝐶绕点𝑂逆时针旋转90∘所得的图形。 
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例 8：平面直角坐标系中，线段𝐴𝐵两端点坐标分别为𝐴(−2,3), 𝐵(−1,4)，求线段𝐴𝐵绕原点顺

时针旋转90∘后得到的线段𝐴′𝐵′的两端点坐标。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 9：如图所示的图案，可以看作是一个三角形(阴影部分)绕旋转中心𝑂按顺时针方向通过 5

次旋转得到的，每次旋转的角度是_________。 

 
 

例 10：如图，△ 𝐴′𝐵′𝐶′由△ 𝐴𝐵𝐶绕点𝑃旋转得到，𝐴(−3,−2)，𝐵(−2,2)，𝐶(−1,0)，𝐴′(0,3)，

𝐵′(4,2)，𝐶′(2,1)，求点𝑃的坐标。 
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L9 - 基础篇第 13 讲 - 中心对称 

例 1：下列图形中，△ 𝐴𝐵𝐶与△ 𝐴′𝐵′𝐶′成中心对称的是（ ） 

 

 
 

例 2：以𝑂为对称中心，画出与△ 𝐴𝐵𝐶关于点𝑂对称的△ 𝐴′𝐵′𝐶′。 

 

 
 

 

 

例 3：如图，△ 𝐴𝐵𝐶绕点𝑂旋转180∘后得到△𝐴′𝐵′𝐶′，△𝐴𝐵𝐶的中位线𝐷𝐸旋转后得到线段

𝐷′𝐸′，若𝐵𝐶 = 10，求𝐷′𝐸′的长。 
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例 4：如图，△ 𝐴𝐵𝐶与△ 𝐴′𝐵′𝐶′关于点𝑂中心对称，求作点𝑂。 

 

 
 

 

 

例 5：如图，等腰△ 𝐴𝐵𝐶中，𝐴𝐵 = 𝐴𝐶，𝐴𝐷是顶角𝐴的平分线。△ 𝐴𝐶𝐷与△ 𝐴′𝐶𝐷′关于点𝐶成

中心对称，连接𝐴′𝐵。已知𝐵𝐶 = 4，𝐴𝐷 = 8，求𝐴′𝐵的长。 

 
 

 

例 6：下列图形中，既是中心对称图形，又是轴对称图形的是（   ） 
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例 7：下列图形中，是中心对称的图形的个数有（       ） 

A：1个   B：2个  C：3个  D：4个 

 

例 8：如图，直线𝑎, 𝑏垂直相交于点𝑂，曲线𝐶关于点𝑂成中心对称，点𝐴的对称点是点𝐴′，

𝐴𝐵 ⊥ 𝑎于点𝐵，𝐴′𝐷 ⊥ 𝑏于点𝐷 。已知𝑂𝐵 = 6，𝑂𝐷 = 4，求阴影部分的面积和。 

 
 

例 9：已知点(2, 𝑥)与点(𝑦, 3)关于原点对称，求3𝑥 − 𝑦的值。 

 

 

 

 

 

 

 

例 10：已知△ 𝐴𝐵𝐶是以𝐴为直角顶点的等腰直角三角形，𝐵(2,1)，𝐶(6,1)，且点𝐴在直线𝐵𝐶

上方。直线𝐴𝐵交𝑦轴于点𝑃，求点𝐴关于点𝑃的对称点𝐴′的坐标。 
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L9 - 基础篇第 14 讲 - 圆的有关性质（一） 

例 1：判断下列说法是否正确： 

（1）经过定点𝑃且半径为 1的圆有无数个； 

（2）直径是弦，弦不一定是直径； 

（3）长度相等的两条弧是等弧。 

 

 

 

例 2：如图，在⊙𝑂中，直径𝐴𝐵 ⊥弦𝐶𝐷，∠𝐴 = 32∘，则∠𝐷 =______。 

 
 

 

例 3：如图，𝐴𝐵是⊙𝑂的直径，点𝐶, 𝐷在⊙𝑂上，∠𝐴𝑂𝐶 = 56∘，𝐴𝐶//𝐷𝑂，则∠𝐵𝑂𝐷  的度数

为______。 

 
 

 

例 4：如图，四边形𝐴𝐵𝐶𝐷中，∠𝐴 = ∠𝐶 = 90∘，求证：𝐴, 𝐵, 𝐶, 𝐷四点共圆。 

 
 

需要纸质资料加徵信G1599911

需要纸质资料加徵信G1599911



 10/14 

例 5：证明：圆是轴对称图形，任何一条直径所在直线都是圆的对称轴。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 6：判断下列说法是否正确： 

（1）圆是轴对称图形，也是中心对称图形； 

（2）直径是圆的一条对称轴； 

（3）垂直于弦的直线平分弦所对的两条弧； 

（4）平分弦的直径垂直于弦。 

 

 

 

例 7：如图，𝐴𝐵为圆𝑂的直径，弦𝐶𝐷 ⊥ 𝐴𝐵于点𝐸，已知𝐶𝐷 = 8，𝐸𝐵 = 2，求圆𝑂的半径。 

 
 

 

例 8：如图，半径为 5的⊙𝐴与𝑦轴交于𝐵, 𝐶两点，其中𝐵(0,−1)，𝐶(0,−7)，则点𝐴的坐标是

______。 
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例 9：如图，在以⊙𝑂为圆心的两个同心圆中，大圆的弦𝐴𝐵交小圆于𝐶, 𝐷两点，𝐴𝐵 = 18 m ，

𝐶𝐷 = 12m ，则𝐴𝐶的长为______m 。 

 
 

例 10：如图，𝐴𝐵, 𝐴𝐶是⊙𝑂的弦，𝑂𝑀 ⊥ 𝐴𝐵，𝑂𝑁 ⊥ 𝐴𝐶，垂足分别为𝑀,𝑁，已知𝑀𝑁 = 10，

则𝐵𝐶 =______。 

 
 

例 11：如图，已知圆𝑂的直径𝐴𝐵垂直于弦𝐶𝐷，与𝐶𝐷交于点𝐸。连接𝐶𝑂并延长，交𝐴𝐷于点𝐹，

且𝐶𝐹 ⊥ 𝐴𝐷。证明：𝐸是𝑂𝐵的中点。 
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L9 - 基础篇第 15 讲 - 圆的有关性质（二） 

例 1：下列圆中的角，是圆心角的是（ ） 

 

 
 

例 2：下列圆中的角，是圆周角的是（ ） 

 
 

例 3：如图，已知⊙𝑂中，𝐴𝐵
⌢

= 𝐴𝐶
⌢

，∠𝐶 = 70∘, 则∠𝐴 =______度。 

 
 

例 4：如图，𝑂𝐴,𝑂𝐵是⊙𝑂中两条互相垂直的半径，作𝐴𝐵
⌢

的三等分点𝐶, 𝐷，连接𝑂𝐶, 𝑂𝐷，与

弦𝐴𝐵分别交于点𝐸, 𝐹，连接𝐶𝐷，求证：𝐵𝐸 = 𝐶𝐷。 
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例 5：如图，在⊙𝑂中，𝐴𝐵
⌢

= 𝐴𝐶
⌢

，∠𝐴𝑂𝐵 = 50∘，则∠𝐴𝐷𝐶的度数为______度。 

 
 

例 6：如图，𝐴, 𝐵, 𝐶都在圆𝑂上，∠𝐶 = 45∘，𝐴𝐵 = 1，则圆𝑂的半径为______。 

 
 

例 7：如图，𝐴, 𝐵, 𝐶, 𝐷都在⊙𝑂上，𝐴𝐷是⊙𝑂的直径，∠𝐵𝐴𝐷 = 15∘，则∠𝐴𝐶𝐵 =______度。 

  
 

例 8：如图，圆𝑂是四边形𝐴𝐵𝐶𝐷的外接圆，∠𝐷 = 90∘，𝐴𝐵 = 2，𝐵𝐶 = 4，则圆𝑂的半径为

______。 
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例 9：如图，△ 𝐴𝐵𝐶是⊙𝑂的内接三角形，𝐴𝐵是⊙𝑂的直径。𝐴𝐸, 𝐵𝐸分别平分∠𝐵𝐴𝐶, ∠𝐴𝐵𝐶，

𝐴𝐸的延长线交⊙𝑂于点𝐷，连接𝐵𝐷。 

（1）求证：△ 𝐵𝐷𝐸是等腰直角三角形； 

（2）设𝐵𝐶 = 8，𝐷𝐸 = 2√5，求𝐴𝐶的长。 
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