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L9 - 基础篇第 1 讲 - 一元二次方程及其解法（一） 

例 1：判断下列方程是否是一元二次方程： 

（1）3𝑥2 − 2𝑦 + 1 = 0； 

（2）𝑥2 − 𝑥 = 𝑥(𝑥 − 1) + 4𝑥 + 5； 

（3）𝑥2 +
3

4𝑥−5
+ 1 = 0； 

（4）2𝑥2 = −1； 

（5）2𝑥2 − 5𝑘𝑥 + 9 = 0（𝑘是常数）； 

（6）(𝑡2 + 4)𝑥2 − 2𝑡𝑥 + 9 = 0（𝑡是常数）。 

 

例 2：已知关于𝑥的方程(𝑎 − 4)𝑥|𝑎|−2 + 5𝑥 − 7 = 0是一元二次方程，求实数𝑎的值。 

 

 

 

 

 

例 3：将方程(𝑥 + 2)(𝑥 − 3) = 2𝑥 − 7化为一元二次方程的一般形式，并写出二次项系数、一

次项系数和常数项。 

 

 

 

 

 

例 4：已知𝑝是一元二次方程2𝑥2 − 40𝑥 + 7 = 0的一个实数根， 

（1）求
2𝑝2

40𝑝−7
的值； 

（2）求2𝑝3 − 40𝑝2 + 7𝑝 + 9的值。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 5：解方程： 

（1）𝑥2 − 12 = 0； 

（2）2𝑥2 + 7 = 0； 

（3）4𝑥2 − 7 = 2。 
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例 6：解方程： 

（1）(𝑥 + 3)2 = 16； 

（2）(3𝑥 − 1)2 − 9 = 1; 

（3）(2𝑥 + 1)2 = (3𝑥 − 2)2。 

 

 

 

 

 

 

 

例 7：已知关于𝑥的方程(𝑥 − 1)2 = 2𝑘 + 5有两个不同的实数解，求实数𝑘的取值范围。 

 

 

 

 

 

例 8：已知关于𝑥的方程𝑎(𝑥 + 𝑏)2 = 𝑐的解是𝑥1 = 2和𝑥2 = 7，求方程𝑎(𝑥 + 𝑏 + 𝑡)2 = 𝑐的解

（用𝑡表示）。 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 9：已知关于𝑥的一元二次方程𝑚(𝑥 − 1)2 − 𝑛 = 0（其中𝑚𝑛 > 0）的两个根分别是𝑎 + 3和

2𝑎 − 7，求实数𝑎的值。 
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L9 - 基础篇第 2 讲 - 一元二次方程及其解法（二） 

例 1：解方程： 

（1）𝑥2 + 6𝑥 − 5 = 0； 

（2）𝑥2 − 5𝑥 + 2 = 0。 

 

 

 

 

 

 

 

例 2：解方程： 

（1）2𝑥(𝑥 − 3) = 5； 

（2）
1

2
𝑥2 + 3𝑥 − 7 = 0。 

 

 

 

 

 

 

 

例 3：若关于𝑥的一元二次方程𝑥2 + 8𝑥 +𝑚 = 0配方后得到方程(𝑥 + 4)2 = 3𝑚，求𝑚的值。 

 

 

 

 

 

例 4：用公式法解方程： 

（1）𝑥2 − 5𝑥 − 2 = 0； 

（2）𝑥2 + 9 = 6𝑥； 

（3）17 − 8𝑥 = 𝑥2； 

（4）2𝑥2 + 𝑥 = 4(𝑥 + 1)。 
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例 5：若关于𝑥的一元二次方程(𝑎 − 1)𝑥2 − 5𝑥 + 1 = 0有实数根，求𝑎的取值范围。 

 

 

 

 

 

例 6：已知关于𝑥的一元二次方程4𝑥2 − (2𝑚 + 4)𝑥 +𝑚 + 1 = 0， 

（1）求证：该方程必有两个实数解； 

（2）若两个实数根之和大于 1，求𝑚的取值范围。 
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L9 - 基础篇第 3 讲 - 一元二次方程及其解法（三） 

例 1：解方程： 

（1）𝑥(𝑥 − 3) + 3 − 𝑥 = 0； 

（2）7𝑥(𝑥 + 3) = 2(𝑥 + 3)； 

（3）4𝑥2 − 9(𝑥 + 3)2 = 0。 

 

 

 

 

 

 

 

例 2：解方程： 

（1）𝑥2 − 2𝑥 = 100； 

（2）(3𝑥 − 5)2 = 23； 

（3）3𝑥2 + √5𝑥 − 1 = 0； 

（4）𝑥2 − 5𝑥 + 4 = 0。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 3：已知关于𝑥的方程𝑥2 − 𝑎𝑥 − 1 = 0的一个根是𝑥1 = 2，求另一个根𝑥2。 

 

 

 

 

 

例 4：设方程𝑥2 − 6𝑥 + 1 = 0的两个实根为𝑥1和𝑥2， 

（1）求𝑥1 + 𝑥2的值； 

（2）求𝑥1𝑥2的值； 

（3）求𝑥1
2 + 𝑥2

2的值； 

（4）求(𝑥1 + 1)(𝑥2 + 1)的值； 

（5）求
1

𝑥1
+

1

𝑥2
的值； 

（6）|𝑥1 − 𝑥2|的值。 
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例 5：已知关于𝑥的一元二次方程𝑥2 − (2𝑚 + 1)𝑥 + 𝑚2 + 2𝑚 = 0有两个实数解𝑥1和𝑥2。 

（1）求实数𝑚的取值范围； 

（2）是否存在实数𝑚，使𝑥1𝑥2 − 𝑥1
2 − 𝑥2

2 = 0成立？若存在，求出𝑚的值；若不存在，请说

明理由。 

 

  

需要纸质书加徵信：G1599911

需要纸质书加徵信：G1599911



 7/10 

L9 - 基础篇第 4 讲 - 实际问题与一元二次方程 

例 1：小明的爸爸有五万元现金，到某银行存款，以复利计算，如果希望 2 年后本息共计

6.05万元，请问年利率是多少？ 

 

 

 

 

 

例 2：某快递公司今年 1月和 3月投递的快递量分别为 6万件和 8.64万件，假设每月投递的

快递件数的增长率相同。 

（1）求该快递公司投递的快递件数的月增长率； 

（2）假设每个快递小哥平均每月最多投递 8 千个快递，该公司目前有 12 个快递小哥，如果

不增加人手，能否完成今年 4月的投递任务？ 

 

 

 

 

 

 

 

例 3：某种细胞会持续进行分裂，已知一个细胞经过两轮分裂后，共计 81个细胞，问每个细

胞每轮分裂会增加多少个细胞？ 

 

 

 

 

 

 

 

例 4：某文具品牌调研发现，某种进价 10元/支的钢笔，以 20元/支的售价出售，每日预估销

量为 30支。如果售价每降低 1元/件，日销量会增加 20支。如果商店想每天该钢笔的总利润

达到 560元，应将售价设定为多少元/支？ 
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例 5：某聚会有若干人参加，每两人互相握一次手，最终握了 66次手，问共有多少人参加了

聚会？ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 6：某聚会有若干人参加，聚会结束后，每人给其余每人各发了一条短信，所有人发出的

短信共计 132条，问共有多少人参加了聚会？ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 7：如图，某校准备建造一个长 40 米、宽 32 米的矩形花圃，并在花圃横、纵向各建一条

小路，两条小路的宽相等，如果要使去掉小路后的花圃的面积有 1140 平方米，问小路的宽

应为多少？ 
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L9 - 基础篇第 5 讲 - 二次函数的图象和性质（一） 

例 1：判断下列函数是否是二次函数： 

（1）𝑦 = 𝑥2 +
1

𝑥
； 

（2）𝑦 = 2𝑥2 + 1； 

（3）𝑦 = 2𝑥2 − (2𝑥 − 1)(𝑥 + 1)； 

（4）𝑦 = 𝑎𝑥2 + 2𝑥。 

 

例 2：若函数𝑦 = (𝑚2 − 9)𝑥3 + (𝑚 − 3)𝑥𝑚
2+4𝑚+5 + (𝑚 + 3)𝑥 + 5是关于𝑥的二次函数，求实

数𝑚的值。 

 

 

 

 

 

 

例 3：已知抛物线𝑦 = 𝑎𝑥2图象上一点(3,27)，则𝑎 =________，该抛物线开口向_______，顶

点坐标是_______，图象的对称轴是_______，当𝑥 > 0时，𝑦随𝑥的增大而_______。 

 

例 4：已知点𝑃(−3, 𝑦1)及点𝑄(2, 𝑦2)都在二次函数𝑦 = −
1

2
𝑥2的图象上，则𝑦1与𝑦2的大小关系

是（ ） 

A：𝑦1 > 𝑦2  B：𝑦1 < 𝑦2  C：𝑦1 = 𝑦2  D：无法确定 

 

 

例 5：二次函数𝑦 = 𝑎𝑥2, 𝑦 = 𝑏𝑥2和𝑦 = 𝑐𝑥2在同一个

坐标系的图象如图所示，则（ ） 

A：𝑎 > 𝑏 > 𝑐  

B：𝑐 > 𝑏 > 𝑎  

C：𝑏 > 𝑎 > 𝑐  

D：𝑎 > 𝑐 > 𝑏 

 

 

 

 

 

 

例 6：已知矩形𝐴𝐵𝐶𝐷四个顶点坐标分别为𝐴(1,1), 𝐵(5,1), 𝐶(5,8), 𝐷(1,8)，且抛物线𝑦 = 𝑎𝑥2与

矩形有公共点，求实数𝑎的取值范围。 
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例 7：如图，在𝑦 = 2𝑥2图象上有两点𝐴(−1, 𝑦1), 𝐵(2, 𝑦2)，直线𝐴𝐵与𝑦轴交于点𝐶，𝑂是坐标

原点。 

（1）求点𝐶的坐标及△ 𝐴𝑂𝐵的面积； 

（2）𝑦 = 2𝑥2图象上存在多少个不同的点𝑃，使△𝑃𝐴𝐵的面积等于△𝑂𝐴𝐵的面积的一半？

（直接写出结论即可） 
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